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Necht F C R je mnozina typu F,. Pak existuje funkce f : R — R definovana na
R takovd, ze Nf = F.

Vzhledem k predpokladu Ize mnozinu F psat ve tvaru
0
==l =
n=1
kde mnoziny F, jsou uzavrené.
Pro kazdé x € F poloZzme

n(x)d=8fmin {neN: xeF,}

a definujme funkci f predpisem

ﬁ pro x € F\ Q,

ﬁ prox € FNQ,
0 prox € R\ F.

Neni obtizné si rozmyslet, ze pro funkci f plati Nf = F
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Pro kazdou nejvyse spocetnou mnozinu S C R existuje funkce f : R — R, kterd je
monoténni na R a plati pro ni Nf = S.

Dikaz.

a poté definujme funkci f :

o které |ze ukazat, ze ma pozadované vlastnosti.

Je-li S =0, je tvrzeni trivialni. Predpokladejme tedy, ze S je neprazdna a nejvyse
spocetna. To znamena, Ze existuje posloupnost {s,}5%; (ne nutné prosta) takova,
ze {s,: n € N} = S. Pro kazdé x € R nejprve definujme mnozinu

xd—Ef{nEN Sy < x}

R — R predpisem
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