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P¥i vyzkumné &innosti zjistujeme nékolik hodnot a hledame zakonitosti.
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Pro a < b predpokladejme, Ze gcd(Fy, Fy) = d > 2. Potom d>3a
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Odtud ged(F,, F}) = 1. Protoze Vn 3Im: py, | F,,, musi byt #IP = co.




Jak pokracuje posloupnost?

e a,=141,5,9 2




Jak pokracuje posloupnost?

e a,=141,5,9 2




Jak pokracuje posloupnost?

10"
©a,=1,4,15092 6,5, 3,... anztlonﬂmodl()




Jak pokracuje posloupnost?

_ | 10" |

e a,=141,5,9 2 , , a,
107

mod 10

e 0 <a, <9 pro vechna n
e 0 <a, <8 pro nekonecné mnoho n

® a, neni periodickd ani s predperiodou
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o Cislo x = Z ;n 0,1) je , jestlize

pro kazdé L pro kazdy blok d; ... d; je asymptotickd hustota mnoziny

h 1
jeho pozic rovna -

lim #{m <n ‘ Cm :dla--°7cm+L—1 :dL} _ 1
n—00 n BL

o Cislo x € 0,1) je , jestlize je normalni v bazi B
pro kazdé B > 2.

e [1909 Borel] Skoro kazdé Cislo je absolutné normalni.

e S pravdépodobnosti 1 pro nahodné vybrané realné cislo plati, ze
nelze popsat konecnym poctem slov.
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o Jednd se o délitelnost v Q[n], ne délitelnost v Z.

 V Q[n] skutecné plati ged (n® + 2, (n + 1)% + 2) =
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Jak pokracuje posloupnost?

a, =2, 5,8, 11, 14, 17, 20, 23,
34, 37, 40, 43, 46, 49,

b, =2,5,8, 11, 14, 17, 20, 23,
34, 37, 40, 43, 46, 49, 51, 54,

a, = b, pro n < 100000

a156339 — 451 098 = 451 098 = b156339
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2l/n — 1 1n?2 6n  360n3




Dukaz

2 2n ;, In2 In® 2
2l/n — 1 1n?2 6n  360n3
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+ ...




Dukaz?

2 __2 | 2 I .
21/n — 1 In?2 6n  360n3
2 on +1112 In® 2 . o |20
ap = = | —= — | 2| —
2l/n 1 In2  6n  360n3 In2
o Jestlize a,, = k > b, pak
2n<k<2n+ln2 N O<k 2 <—61—1n2
In2 In2  6n n In?2 n?
k

a zlomek — musi byt konvergentou Fetézového zlomku &isla
n

2

In2




Protipriklady
2

Retezovyzlomekl——:[cz]l 0=121,71211,1,32,4,7,5,3,6,4,1,
n 2

1,4,1,1,27,3,1,1,1,1,4,1,3,4,2,3,2,1,2,29,1,4, 1,9, 1, 36, 1, 1, 10, . . ]

.
Konvergenty —, pro které plati

1

ki 2
0< — —

< ~
n; In?2 n? 8,656 n?

=

In 2 1




Protipriklady
2

Retézovy zlomek = )2y =12,1,7,1,2,1,1,1,3,2,4,7,5, 3,6, 4, 1,
n2

1,4,1,1,27,3,1,1,1,1,4,1,3,4,2,3,2,1,2,29,1,4, 1,9, 1,36, 1, 1, 10, . . .]

ki ,
Konvergenty —, pro které plati
n;
0 k; 2 In 2 1
< — — < ~
n;, In2 n? 8,656 n?

=




Protipriklady
2

Retézovy zlomek = )2y =12,1,7,1,2,1,1,1,3,2,4,7,5, 3,6, 4, 1,
n2

1,4,1,1,27,3,1,1,1,1,4,1,3,4,2,3,2,1,2,29,1,4, 1,9, 1,36, 1, 1, 10, . . .]

ki ,

Konvergenty —, pro které plati
1 _ k; 2 _ In2 1

(i1 +2)n? ~n; In2 ~ n?2 T 865602

()

=




Protipriklady

y 2
Retézovy zlomek = )2y =12,1,7,1,2,1,1,1,3,2,4,7,5, 3,6, 4, 1,
n
1,4,1,1,27,3,1,1,1,1,4,1,3,4,2,3,2,1,2,29,1,4,1,9, 1, 36, 1, 1, 10, . . .]
Konvergenty —, pro které plati
n;
1 ki 2 $n2 1




Protipriklady
Retézovy zlomek — = ¢, = [2.1,7,1,2,1,1,1,3,2,4,7,5,3,6,4, 1,

2
In2

1,4,1,1,27,3,1,1,1,1,4,1,3,4,2,3,2,1,2,29,1,4,1,9, 1, 36, 1, 1, 10, . . .]

.
Konvergenty —, pro které plati
i

1 ki g2 1
n?<n_i_ln2< nlz n;
7 1 35 39
cir1 | 7 29 9
k; 3| 2243252046704767 | 406534 415799078269
n; 1| 777451915729368 | 140894 092055 857 794
ap, | 2| 2243252046704767 | 406534415799 078269
by, | 2| 2243252046704766 | 406534 415799078 268




Zpresnéni

2 +1_1n2 B mn
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Zpresnéni

2 1 In 2 B mn
21/n _ 1 6n | |In2

e Protipriklad?

C9153 — 1927 330




Zpresnéni
2 1 In2 B on
21/n _ 1 6n | |In2

360
o153 = 1927330 > —— = Nig 153 — 2

e Protipriklad?




Zpresnéni
2 1 In2 B on
21/n _ 1 6n | |In2

60 , ., 360 (1+\/5>18304

cC — 1927330 > ———n
9153 hl 9 9153 1H3 2 2

e Protipriklad?




Zpresnéni
2 e In 2 B on
21/m — 1 6n | |In2

360 360 1 4+ 5 18 304
C9153 = 1927330 z - ngm 2 > s ( 2\/_> ~ 103828

e Protipriklad?




Zpresnéni
2 1 In2 B on
21/n _ 1 6n | |In2

360 360 14+ /5 18 304
co153 = 1927330 z - ngm 2> s ( 2\/_> ~ 103828

e Protipriklad?

e Plati pro véechna n < 10'V".

e Muze neplatit pro maximalné kone¢né mnoho n.




Zpresnéni
2 1 In2 B on
21/n _ 1 6n | |In2

360 360 1 5 18 304
co153 = 1927330 z - ngm 2> s ( +2\/_> ~ 103828

e Protipriklad?

’ v 5
e Plati pro véechna n < 10'V".

e Muize neplatit pro maximalné konecné mnoho n. To vyplyva z faktu, ze

) log|Z; — -
| — | = —liminf min ‘12 " <39<4
In 2 g—0co  peL log q
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Dékuji za pozornost




